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Funzioni periodiche

Unafunzione
f:A33® R

s diceperiodicadi periodo T se, ponendo x+T al posto di x s ottiene ancorala
stessa funzione, cioé:
"xI A O x+TIl A

f(x+T)=1(x 1)

Proprieta— Selafunzione f (x) é periodica di periodo, anche ogni multiplo di T, cioe
KT con k1 Z, éperiododi f(x), cioé
f(x+kT)=f(x) m
Infaiti dalla definizione di funzione periodicas ha
f(x+2T) = f{(x+T)+T|= f (x+T) = £(X)
f(x+3T) = f[(x+2T)+T]= f(x+2T) = f(x)
S haanche
f(x- T)=f[(x- T)+T]= f(x)
f(x- 2T) = f[(x- 2T)+T]|=f (x- T) = f(x)
Pertanto possamo dire che
f(x+KT) = f(X)
Generdmente 9 sceglie come periodo il pit piccolo numero positivo per cui vaela(l) es
chiamaperiodo principale o periodo minimo. =

Esempi:

B Deeminareil periodo dellafunzione
y =s9n3x
S ha
sn3(x+T)=s9n3x quindi
3x + 3T =3x+2kp
2
T==
3kp
Per k=19 ha

2
T==pnm
3p
B Deeminareil periodo dellafunzione
. X
=sn—
Y 2

. X+T .
sn = dn

X

2
X+T §+2kp
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T=4 =
B Deeminareil periodo dellafunzione

y =tg2x
dha tg2(x+T)=tg2x

2x+ 2T =2x+kp
quindi

2T =kp

T = kB

2

per k=149 ha

T=Pn

2

Calcolo del periodo della funzione

f(x)=Asn(w x+j )
SeT eil peiodominimodi f (x) s ha

f(x+T)=f(x) equind

Asin(w (x+T)+j )=Asn(w x+j )
dovraessere quindi

WX+WT+] =w X+] +2p
pertanto s ha

T=2u
w

Allo stesso modo s procede per lafunzione
f(x) = Acos(w x+j )

Calcolo del periodo della funzione

f(x)=Atg(wx+j )
SeT éil periodominimodi f (x) 9 ha

f(x+T)=f(x) equind

Atgw (x+T)+j ) = Atg(w x+j )
dovraessere quindi

WX+WT+] =w X+] +p
pertanto s ha

T=P u
w
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