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Funzioni periodiche 
 
Una funzione 
   R→Af :  
si dice periodica di periodo T se, ponendo Tx +  al posto di x si ottiene ancora la 
stessa funzione, cioè: 
   ATxAx ∈+∈∀ ,  
   )()( xfTxf =+                                                               (1) 
 
Proprietà – Se la funzione )(xf  è periodica di periodo , anche ogni multiplo di T, cioè 
kT con Z∈k , è periodo di )(xf , cioè  
   )()( xfkTxf =+ < 
Infatti dalla definizione di funzione periodica si ha 
   [ ] )()()()2( xfTxfTTxfTxf =+=++=+  
   [ ] )()2()2()3( xfTxfTTxfTxf =+=++=+  
Si ha anche 
   [ ] )()()( xfTTxfTxf =+−=−  
   [ ] )()()2()2( xfTxfTTxfTxf =−=+−=−  
Pertanto possiamo dire che 
   )()( xfkTxf =+  
Generalmente si sceglie come periodo il più piccolo numero positivo per cui vale la (1) e si 
chiama periodo principale o periodo minimo. < 
 
Esempi: 
 
< Determinare il periodo della funzione 
   xsiny 3=  
Si ha: 
   xsinTxsin 3)(3 =+    quindi 
   πkxTx 2333 +=+  

   πkT
3
2=  

Per 1=k  si ha 

   π
3
2=T < 

< Determinare il periodo della funzione 

   
2
x

siny =  

   =+
2

Tx
sin

2
x

sin  

   =+
2

Tx πk
x

2
2

+  



Funzioni periodiche            pag 2           Adolfo Scimone     1999 

   =+
22
Tx πk

x
2

2
+  

   πkT 4=  
Per 1=k  si ha 
   π4=T < 
< Determinare il periodo della funzione 
   xtgy 2=  
si ha    xtgTxtg 2)(2 =+  
   πkxTx +=+ 222  
quindi 
   πkT =2  

   
2
π

kT =  

per 1=k  si ha 

   
2
π=T < 

Calcolo del periodo della funzione 
 
   )()( ϕω += xAsinxf  
Se T è il periodo minimo di )(xf  si ha 
   )()( xfTxf =+     e quindi 
   )())(( ϕωϕω +=++ xAsinTxAsin  
dovrà essere quindi 
   πϕωϕωω 2++=++ xTx  
pertanto si ha 

   
ω
π2=T < 

Allo stesso modo si procede per la funzione 
   )(cos)( ϕω += xAxf  
 
Calcolo del periodo della funzione 
 
   )()( ϕω += xAtgxf  
Se T è il periodo minimo di )(xf  si ha 
   )()( xfTxf =+     e quindi 
   )())(( ϕωϕω +=++ xAtgTxAtg  
dovrà essere quindi 
   πϕωϕωω ++=++ xTx  
pertanto si ha 

   
ω
π=T < 


