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1. Verificare che la funzione f(x)=+/5+x e invertibile nel suo dominio e determinare
la derivata prima della funzione inversa nel punto corrispondente a x, =4

2. Calcolare: Iim(“?’j
x=o\ X+ 2

3. Assegnata la funzione y =3++/5x+4 dimostrare che y'(l):g.

4. Calcolare a e b in modo che la funzione y=a senx+bcosx abbia valore massimo

uguale a N2 per x—l—T
3 4

dx _

+o00
5. Calcolare a sapendo che J' ———=—
1 x"+a” 4a

Soluzioni
. . 1
1. Il dominio della funzione € D =|-5;+» f'(x)= f'(x)>0 OXJ D
[Si+e)  F00= = (%)
La funzione assegnata e strettamente crescente ed e quindi invertibile nel suo
insieme di esistenza.  Poiché f'(4)=%, risulta: ¢'(Z):ﬁ:6

2. ponendo x+2=t siha: x=t-2, x+3=t+l e

t
X t-2 1+}

o [(x+3Y) . (t+] _.( tj_

[im| —— | =Ilim T =lim——= =e

X+2 X-o 2
(1+ﬂ

3. siconsidera il limite del rapporto incrementale:

(3+\/5(X+h)+4)‘(3+‘/5><+4) _JB(x+h) +4 —\/Bx +4

lim =lim razionalizzando si

h-0 h h-0 h

ha: lim S = > e, per x=1 f'(l):§
h~0h(\/5(x+h)+4 ++/5x +4) JBx+ 4 +/5x +4 6
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4. poiché vy T)-N2 si ha: a£+b£:£ = 3a+3b=2; inoltre, essendo:
4 3 2 2 3
3a+3b=2
y' =g acosl—T—bseniT=O = a=b Risolvendo il sistema Si
4 4 4 a=b
ricava: a:l, b:}
3

. dx 1 X .
5. Ricordando che: jﬁ=—arctg—+c si calcola
x“+a° a a
k

. dx . 1 x| 1 k 17 1(m 1
lim| ———=lim=| arctg— | =lim=| arctg— —-arctg— | =—| — —arctg— | Perla
koo X“+a® k-xa aj, k-=a a al| a\2 a

condizione assegnata si ha: E—larctgl = da cui arc:tg1 —arctgl=a=1
2a a a 4a a




