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Raccolta 2 06

1. Determinare per quali valori di a e b la funzione f(x)=aln*x+binx ha un estremo
relativo nel punto P(\/E;—%)

2. Tratutte le piramidi quadrangolari regolari aventi spigolo laterale uguale a |, determinare
guella che ha volume massimo.
—2X
3. Determinare gli eventuali asintoti dellafunzione f (x) = ; +§ -1
- X
4. Dimostrare che per ogni valore di k la funzione: f(x)=x®—(k+1)x* -3x +4 ammette
sempre un Minimo e un massimo relativo.

5. Dimostrare chelafunzione f(x) = x® —=x? +x +2 non ammette zeri nell’intervallo [O;J]

Soluzioni
1.
2
Per I’ appartenenzadi P possiamo scrivere: —%:a(ln\/é) +binve = —%:%a+%b
Inoltre, essendo P un estremo relativo, f'(x,) =0 Quindi:
EInx+E:O = EIn\/§+£:O = a+b=0
x X Je e
: _ a+tb=0 - a=1
Risolvendo il sistema s ottiene
atzb=-1 =-1
2.
V,
VA=l; HA=x, AB=+2x VH=h=412-%
2 5 [ 2 ' 2 2 > X
V(X) ==x"I“=x V'(X)==| 2xyI° —x° -
| V=3 ()S{J ——
A\ V'(x)>0 quando 3x®-21°x<0
0 I 2
3
/ \

il volume della piramide € massimo quando h:I— (V:iF]

J3



m@th_corner di Enzo Zanghi

3. Essendo D =]-w; O]2%w calcoliamo  lim f(x) =+ lim £ () = —eo

m= IimM:% q=lim[f(x)-mq =-1 Lafunzione hal asintoto verticale x=2

X — +00 X

el’ asintoto obliquo y:%x—l
4, Ddlo studio del segno di f'(x) s ottienes 3x*-2(k+1)x-3>0 Essendo
%z (k+1)*> +9 =k® +2k 10 maggiore di zero OKI R f'(xX)=0 avra sempre due

soluzioni redli distinte a; ; a,, 0ssia un minimo e un massimo relativo

5. Poiché f(0)=2>0;, f(@)=3>0 e f'(x)>0 OXI R lafunzione, nel’intervallo
[O;J] , fisulta sempre positiva e crescente. Quindi non puo intersecare I’ asse Xx.



